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第  成分だけが  で他の成分が  の  次元列(縦)ベクトルを  と書く。
 行列  の第  列を  で置き換えたものを  と書き、  と

おく。行列式の多重線形性と交代性より、

 行列  を  と定める。このとき

 の第  行を  で置き換えたものの行列式も  に等しいので、同様にして

も示せる。ゆえに  ならば  の逆行列が存在し、
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 の第  列のそれぞれを一斉に  で置き換えたものを  と書
く。行列  の第  列は  と  の第  列の和になる。行列式の多重線形性より、

 を  で置き換えると
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